
ANALYSE

5
Limites de fonctions

Les savoir-faire du chapitre

◮ 50. Déterminer la limite d’une somme, d’un produit, d’un

quotient (sans forme indéterminée).

◮ 51. Déterminer la limite d’une composée.

◮ 52. Déterminer la limite dans le cas d’une forme indétermi-

née.

◮ 53. Déterminer une limite par majoration, minoration, enca-

drement.

◮ 54. Interpréter graphiquement les limites.

Le problème de Nabolos

Soit f la fonction définie sur ]0 ; +∞[ par :

f (x) =
5x + 3

x

Soit ǫ un réel strictement positif.

Quelque soit le réel ǫ choisi, Nabolos affirme qu’il existe un réel A tel que si x > A, f (x) ∈]5 − ǫ ; 5 + ǫ[.

A-t-il raison ?

➤➤➤
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S’entraîner

50 Déterminer la limite d’une somme, d’un produit, d’un quotient (sans forme indéterminée).

Déterminer les limites en +∞ et −∞ des fonctions définies par les expressions suivantes :

1) f (x) = 3x2 − 2x. 2) h(x) = 3x +
1

x
3) f (x) = (x2 + 1)(4 − 9x) 4) f (x) =

3

x + 5
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50 Déterminer la limite d’une somme, d’un produit, d’un quotient (sans forme indéterminée).

Déterminer les limites suivantes.

1) lim
x→0
x>0

5x + 6 −
5

x
2) lim

x→3
x>3

1

x − 3
3) lim

x→2
x<2

−3x

4 − 2x
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51 Déterminer la limite d’une composée.

Déterminer les limites suivantes.

1) lim
x→+∞

√

5 −
4

x2
2) lim

x→−∞

(

2 −
1

x

)3

3) lim
x→0
x>0

√

2 − x

x
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S’entraîner

52 Déterminer la limite dans le cas d’une forme indéterminée.

Déterminer les limites suivantes.

1) lim
x→+∞

(

x −
√

x
)

2) lim
x→−∞

2x + 1

x − 1
3) lim

x→−∞

2x2 − 3x + 5

x3 + x − 3
4) lim

x→1
x>1

x − 1

x2 + x − 2
5) lim

x→+∞

ex − x2
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53 Déterminer une limite par majoration, minoration, encadrement.

1) Soit f une fonction telle que, pour tout réel x > 1 :

1

x
6 g(x) 6

x + 3

x + 1

Cet encadrement permet-il de conclure sur la limite éventuelle de la fonction g en +∞ ?
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2) Soit h une fonction telle que, pour tout réel x < 0 :

h(x) >
x2

6

Cet encadrement permet-il de conclure sur les limites éventuelles de la fonction h en −∞ et en +∞ ?
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3) Soit f la fonction définie sur R par :

f (x) = x2 − cos x

Donner un encadrement de f (x) et en déduire les limites de la fonction f en −∞ et en +∞.
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S’entraîner

54 Interpréter graphiquement les limites.

On a représenté une fonction f définie sur ]− ∞ ; −3[∪]− 3 ; 3[∪]3 ; +∞[.

1

2

3

4

−1

−2

1 2 3 4 5−1−2−3−4−5 O

1) Conjecturer ses limites aux bornes de son ensemble de définition.

2) Préciser les asymptotes éventuelles de la courbe représentative de la fonction f .
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54 Interpréter graphiquement les limites.

On donne le tableau de variations ci-dessous :

x

f (x)
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11

−∞
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1) Préciser les limites de la fonction f aux bornes de son ensemble de définition.

2) Donner les équations des asymptotes à C f .

3) Construire une courbe C f cohérente.
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4 Chapitre A5. Limites de fonctions


